Aufgabe H39 (2+2 Punkte) Betrachten Sie die Funktion f: R\ {0} — R mit
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fiir alle = # 0.
(i) Definieren Sie f(0) derart, dass f auf ganz R stetig ist.

(ii) Ist die von Thnen definierte stetige Erginzung differenzierbar?

LosunG: (i) Fiir alle z # 0 gilt
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Fiir den Grenziibergang = — 0 gilt somit
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Setzt man f(0) := 1/2 erhiilt man somit eine stetig Ergénzung von f.
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(ii) Wir zeigen, dass die stetige Ergénzung von f auch im Punkt zy = 0 differenzierbar ist, indem wir
den Differenzenquotienten berechnen:
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