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(T11.1)

Man bestimme alle stetigen Funktionen, die folgenden Funktionalgleichungen genügen:

(i) f : R → R, f(x + y) = f(x) + f(y).

(ii) g : R
∗

+
→ R, g(xy) = g(x) + g(y).

(iii) h : R
∗

+
→ R, h(xy) = h(x)h(y).

(T11.2)

Es sei f : R → R eine monoton wachsende Funktion. Außerdem seien a, b ∈ R mit a < b

gegeben und es gelte f(a) > a und f(b) < b.

Zeigen Sie: f besitzt mindestens einen Fixpunkt, d.h. es existiert ein x ∈ R mit f(x) = x.
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