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(T 1)

Eine Funktion f : R → R heißt gerade (bzw. ungerade), falls f(x) = f(−x) (bzw. f(x) =
−f(−x)) für alle x ∈ R gilt. Zeigen Sie:

(a) Ist f differenzierbar und gerade, so ist f ′ ungerade.

(b) Ist f differenzierbar und ungerade, so ist f ′ gerade.

(T 2)

(a) Die Funktion f : R → R erfülle |f(x)| ≤ x2 für alle x ∈ R. Beweisen Sie, dass die
Funktion f im Punkt x = 0 differenzierbar ist und bestimmen Sie f ′(0).

(b) Geben Sie eine Funktion f : R → R an, die im Punkt x = 0 differenzierbar und in
jedem anderen Punkt unstetig ist.

(T 3)

Sei f : [a, b] → R mit f(a) = f(b) = 0 stetig auf [a, b] und differenzierbar auf (a, b).
Beweisen Sie, dass es eine Zahl ξ ∈ (a, b) mit f ′(ξ) = f(ξ) gibt.

Hinweis: Betrachten Sie die Funktion x 7→ f(x)e−x


