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6. Aufgabenblatt zur Vorlesung
,»3tochastische Analysis*

(1) Aufgabe 1: Sei X € M? mit Xy = 0 und T eine Stopzeit, sodal (X)r =0

f.s.. Zeigen Sie, dafl
P (ﬂ{XTM = 0}> =1.

tel

Aufgabe 2: Wir setzen Aufgabe 5.4 fort; sei B eine Standard-Brownsche
Bewegung.

(i) Sei @ > 0 und Bf := B; + a sowie T, = inf{t > 0 : By = 0}.
Bestimmen Sie die Verteilung von sup,_r, By

(i) Sei p > 0. Nutzen Sie das Martingal M; := exp(uB; — p?/2t), um zu
zeigen: Die Zufallsgrofe Y := sup;so By — j1/2t ist exponentialverteilt
mit Parameter pu.

Aufgabe 3: Ist (X, §) ein Martingal, so gilt fir u <v <t < s,
E(X; — X)(Xy — X,) =0,

sowie

E(X,— X,)’=EX?-EX2.



