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4. Tutorium zu Analysis II

Aufgabe 9 — Stetigkeit I:
Es sei f: X — Y eine stetige Abbildung zwischen den metrischen Rdumen X und Y.

1. Zeigen Sie, dafi das Urbild f~'(A) einer abgeschlossenen Teilmenge A von Y ab-
geschlossen in X ist.

2. Ist das Bild f(B) einer abgeschlossenen Teilmenge B von X auch immer abge-

schlossen in Y7

Aufgabe 10 — Stetigkeit II:
Wir betrachten die Funktion

sin(z)y?

R\ {0} = R = ——
FRAD} SR ) = 0
1. Ist die Funktion f stetig?
2. Ist sie stetig auf R? fortsetzbar, d.h. gibt es eine stetige Funktion F : R? — R mit
Fira\oy = f7
Aufgabe 11 — Stetigkeit III:
1. Negiere das e-0-Kriterium fiir Stetigkeit einer Funktion zwischen zwei metrischen
R&umen.

2. Finde eine stetige bijektive Abbildung f : [0, 00) — [0, 1).

3. Finde eine stetige bijektive Abbildung g : R* — B;(0).

Aufgabe 12 — de Morgansche Regeln im abzihlbaren Fall:
Zeige fiir beliebige Mengen A,, mit n € N, dass

(()4)° = [J ASund

neN neN
(U4 =47
neN neN

Achte dabei besonders darauf, den Beweis sauber aufzuschreiben.

Aufgabe 13 — ...noch einmal Konvergenz:

Beweise fiir einen metrischen Raum (X, d) und eine konvergente Folge (z;,)nen mit z,, €
X gilt, dass

1. (xp)n eine Cauchyfolge ist und dass

2. (z,)n beschrinkt ist.



