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Analysis 1 für M, LaG M, Tutorium 10

A 1 Lineare Funktionen

Bestimmen Sie alle stetigen Funktionen f : R → R, die der folgenden „Funktional-
gleichung“ genügen:

f(x + y) = f(x) + f(y) x, y ∈ R

Hinweis: Zeigen Sie zunächst für λ ∈ Z, danach für λ ∈ Q und zuletzt für λ ∈ R ,
dass f(λ · x) = λ · f(x) ist.

A 2 Oft aber nicht immer unstetige Funktion

Untersuchen Sie, in welchen Punkten die Funktion f : (0, 1) → R, definiert durch

f(x) =

{
0 für x ∈ (R \Q) ∩ (0, 1),
1
q

für x = p
q
∈ Q ∩ (0, 1), p und q ∈ Z, p, q teilerfremd

stetig ist.

Hinweis: Untersuchen Sie einzeln, ob f in rationalen Punkten bzw. in irrationalen
Punkten stetig ist.

A 3 Nochmal Reihen

In einigen Büchern findet man folgende falsche Aussage:

Eine Reihe
∑∞

n=0 an mit lim supn→∞
|an+1|
|an| > 1 ist divergent.

Finden Sie zu jedem α ∈ (1,∞) eine konvergente Reihe, mit lim supn→∞
|an+1|
|an| = α.


