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7. Aufgabenblatt zur Vorlesung
»3tochastische Analysis“

1. Zeigen Sie, daf ein stochastischer Prozefl (X;)ic; auf (Q,2(, P) genau dann ein Markov-
Prozef bzgl. seiner kanonischen Filtration ist, wenn

PHXieTl} |o({Xs,. -, X, 1) =P{X: €T} | Xs,)
fir alle ' € B(RY), n e Nund 0 < 51 < ... < 5, < t gilt.

2. Betrachten Sie das kanonische Modell (C(1),B(C(1)), Ps), (W})ier der eindimensionalen
Brownschen Bewegung sowie die Menge

A={feC(I):3e>0: f konstant auf [0, €]}.
Es sei §, die Vervollstindigung von §}V beziiglich P,. Zeigen Sie

AeB(C(I), P(A)=0, AcFl, A¢T.

3. Betrachten Sie eine Brownsche Familie (By)ier, (P”)yere mit der universellen Filtration

(§t)t€1. Zeigen Sie N
VrecR? VAcF,: P*A) c{0,1}.

4. Zeigen Sie, dafl eine eindimensionale Brownsche Bewegung mit Startwert 0 auf jedem In-
tervall [0, €], € > 0, unendlich viele Vorzeichenwechsel besitzt.

Hinweis: Betrachte
H]O,oo[ = 1nf{t el: Bt S ]0, OO[},

und benutze die Aufgaben 7.2 und 7.3 (oder studiere Abschnitt I1.4 der Vorlesung).



