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4. Aufgabenblatt zur Vorlesung
»3tochastische Analysis“

1. Sei (Ay, §t)ier stetig und wachsend, und sei (M, ;)i ein beschrinktes, rechtsseitig stetiges
Martingal. Zeigen Sie

E ( M, dAs) = E(MA;)
10,¢]
fir alle t > 0.

2. Betrachten Sie ein stetiges, quadratisch-integrierbares Martingal (X;);c; und eine Stoppzeit
T unter den iiblichen Voraussetzungen an die zugrunde liegende Filtration. Zeige Sie

p <ﬂ{XTM = 0}> =1,

tel

falls
<X>T =0 P—fs.

3. Beweisen Sie Satz I1.12.

4. Betrachten Sie einen Wahrscheinlichkeitsraum (M, B (M), v), wobei M ein metrischer Raum
und B (M) die zugehorige Borelsche o-Algebra ist. Zeigen Sie, dafl

v(A) =inf{v(B) : B D A, B offen} =sup{v(B): B C A, B abgeschlossen}

fiir jede Menge A € B(M) gilt.

Hinweis: Zeigen Sie, daf$ das System aller Mengen mit obiger Figenschaft eine o-Algebra ist,
die alle abgeschlossenen Mengen enthdlt.



