SS 06 5. Ubung zu Mathematik II fiir Inf, Winf 18./19.05.2006

(H 1) Konvergenz von Funktionenreihen

Untersuchen Sie die Funktionenreihe

)
Z efn(2+cos:13)’ reR

n=1

auf punktweise und gleichméflige Konvergenz.

(H 2) Konvergenz von Funktionenfolgen und Differentiation

Fiir jedes n € N sei die Funktion f,, : R — R mit D(f,) = [0,00) durch die Zuordnungsvorschrift

f(x)zlxg—nx—i_l

2 nlen®

erklért.
(a) Gegen welche Grenzfunktion f konvergiert (fy,),, oy pPunktweise?

(b) Bestimmen Sie die Folge der Ableitungen (f}), oy und untersuchen Sie, ob (f;,), oy gleichméBig
konvergiert.

(c) Zeigen Sie, dafl
f'(x) = lim f(z)

n—oo

fir alle z € [0, 00).

(H 3) Kriterien fiir gleichmiflige Konvergenz Gegegeben sei eine Funktionenfolge (2"),en mit
Definitionsbereich D = [—a,al, a € Ry

(a) Fiir welche a ist (z™),en auf D gleichméfig konvergent?

(b) Fiir welche a ist die Funktionenreihe Y > | 2™ auf D gleichméBig konvergent?
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