Wir wollen zeigen, dass A} = Sj\A gilt, wobei A = (a )k eine Matrix mit Koeffizienten
age € Rsei, 1 < k < m, 1 < ¢ < n. Wahle nun eine beliebige, aber feste Zeile
i€ {1,...,m}. Wie in der Einleitung zu Aufgabe G1 sei S}‘ﬂ» = (sjk)jk, 1 <j < m von
der Form
1, wenn j =k, aber j. k #1
Sjk=14A, wenn j k=1

0, wenn j # k
Will heiflen: SIA’Z. sieht aus wie die Einheitsmatrix, allerdings ist im Eintrag s;; ein A statt

einer 1. Wir berechnen nun die Eintrage ay ¢ der Matrix A} i

m
Ay = Z Sk, (normale Matrixmultiplikation: k-te Zeile aus S}‘ x (-te Spalte aus A)
j=1

O-CLLg—I—'-'—I—O-ak_Lg—&—l'ak7g+0-ak+17g—|-'-'—I—()-amyg, wenn k # ¢
——
Jj=k
O-arp+--+0-ap_10+ A ake+0-app10+---+0-amye, wennk =1
——

=k
Folglich gilt fiir den i-ten Zeilenvektor von A}\ﬂ.:
(@i es@in) = A (01,5 Qim),

was nachzurechnen war. Ganz analog zeigen sich die anderen Behauptungen.

Ahnlich konnt ihr in Aufgabe G2.a) argumentieren: Seien A = (a; ;)i € Mpxm(R) und
B = (bjk)j,k € M, «<i(R). Dann gilt

m
AB = (¢ k)i=1,...n, k=1, Wit ¢; j = E a; ;bj 1
j=1
m
T - .o~
(AB)" = (Chi)k=1,..1,i=1,.n Wit E; = i, = Zai,jbj,k:
=1

m
BT AT = (Jk,i)kzl,...,l,izl,.-.,n mit dy, ; = (k-te Spalte aus B x i-te Zeile aus A) = Z bj ki j
j=1

d.h. (AB)T = BT AT, Die Vertauschung a; jbjr ~ bjra;i; ist wegen der Kommutativitét
der Multiplikation in R korrekt.



